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第 6 章 
数学（3 年） 

名前： 
日 付 

No.01 
二次方程式応用 

 
 

[問題 1] 

 2 次方程式 022 =−+ axx の 1 つの解が 3− であるとき，a の値を求めなさい。また，もう 1 つの解

を求めなさい。 
[解答欄] 

3=a ，他の解は 1=x  

[解説] 

022 =−+ axx ･･･①の解の 1 つが 3− であるので， 3−=x を①の左辺に代入しても①の等式が成り立つ。

022 =−+ axx に 3−=x を代入すると， 069 =−− a  ゆえに 3=a  
022 =−+ axx に 3=a を代入すると 0322 =−+ xx  

かけて 3− ，加えて2 になる 2 数は 3,1− なので， ( )( ) 031 =+− xx  
よって 03,01 =+=− xx  ゆえに 1,3−=x  

以上より 3=a ，他の解は 1=x  

 

[問題 2] 

 二次方程式 0102 =−+ axx の解の 1 つが 2 であるとき，a の値を求めなさい。また，他の解を求め

なさい。 
[解答欄] 

3=a ，他の解は 5−=x  

[解説] 

0102 =−+ axx ･･･①の解の 1 つが2 であるので， 2=x を①の左辺に代入しても①の等式が成り立つ。

0102 =−+ axx に 2=x を代入すると， 01024 =−+ a  
3,62,062 ===− aaa  

次に 0102 =−+ axx に 3=a を代入すると， 01032 =−+ xx  かけて 10− ，加えて3になる 2 数は

5,2−  よって ( )( ) 052 =+− xx ， 05,02 =+=− xx  ゆえに 2,5−=x  
以上より 3=a ，他の解は 5−  

 

[問題 3] 

2 次方程式 072 =−+ axx の解が－1 とb であるとき， ba, の値を求めなさい。 
[解答欄] 

7,6 =−= ba  

[解説] 
1−=x を 072 =−+ axx に代入すると， 6,071 −==−− aa  
6−=a を 072 =−+ axx に代入すると， ( )( ) 071,0762 =−+=−− xxxx  

07,01 =−=+ xx  ゆえに 7,1−=x  

よって， 7=b  
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[問題 4] 

 二次方程式 02 =++ baxx の 2 つの解が 5,2=x であるとき， ba, の値を求めなさい。 
[解答欄] 

10,7 =−= ba  

[解説] 

02 =++ baxx に 2=x を代入すると， 024 =++ ba ･･･① 
また， 5=x を代入すると， 0525 =++ ba ･･･② 
②－①でb を消去すると， 7,213,0321 −=−==+ aaa  

①に 7−=a を代入すると， 0144 =+− b  よって 10=b  
ゆえに 10,7 =−= ba  
＊(別解) 5,2=x を 2 解とする 2 次方程式は ( )( ) 052 =−− xx ， 01072 =+− xx  
ゆえに 10,7 =−= ba  

 

 

[問題 5] 

 2 次方程式 032 =+− axx の解の 1 つが，2 次方程式 0962 =+− xx の解と等しいとき，a の値を求

めなさい。また，2 次方程式 032 =+− axx の他の解も求めなさい。 
[解答欄] 

4=a ，他の解は 1=x  

[解説] 

まず， 0962 =+− xx を解く。 ( ) 222 2 bababa +−=− の公式を使って左辺を因数分解すると，

( ) 03 2 =−x ，ゆえに 3=x  

032 =+− axx の解の 1 つが 3=x なので， 
3=x を 032 =+− axx に代入すると， 0339 =+− a ， 123,0123 −=−=+− aa  

ゆえに 4=a  
032 =+− axx に 4=a を代入すると， 0342 =+− xx ，かけて3，加えて 4− になる 2 数は 3,1 −− な

ので ( )( ) 031 =−− xx  よって 03,01 =−=− xx  ゆえに 3,1=x  
以上より， 4=a ，他の解は 1=x  
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[問題 6] 

 2 次方程式 062 =++ axx の 2 つの解が負の整数であるとき，a の値をすべて求めなさい。 
[解答欄] 

7,5=a  

[解説] 
かけて 6 になる 2 整数の組み合わせは，(1, 6)，(－1,－6)，(2, 3)，(－2,－3) 
よって，考えられる式は， 
( )( ) ( )( ) ( )( ) ( )( ) 032,032,061,061 =++=−−=++=−− xxxxxxxx  
このうち，2 つの解が負になるのは， ( )( ) 061 =++ xx と ( )( ) 032 =++ xx  
( )( ) 061 =++ xx の左辺を展開すると， 0672 =++ xx  よって， 7=a  
( )( ) 032 =++ xx の左辺を展開すると， 0652 =++ xx  よって， 5=a  
ゆえに， 7,5=a  

 

 

[問題 7] 

 次の問いに答えなさい。 
(1) 二次方程式 01522 =−− xx の負の解が，ニ次方程式 0622 =+−+ aaxx の解の 1 つになってい

る。このとき，a の値を求めなさい。 

(2) n を正の整数とするとき， x についての二次方程式 0122 =+− nxx の 2 つの解が，どちらも正の

整数になったという。このとき，n の値をすべて求めなさい。 
[解答欄] 

(1) 3=a  (2) 7,8,13=n  

[解説] 

(1) まず二次方程式 01522 =−− xx ･･･①を解くために左辺を因数分解する。かけて 15− ，加えて 2− に

なる 2 数は 3,5− なので， ( )( ) 035 =+− xx  よって 05 =−x または 03 =+x  ゆえに 3,5 −=x  

このうちの負の解 3−=x は 0622 =+−+ aaxx ･･･②の解の 1 つにもなっているので， 3−=x を②に代

入して， 06239 =+−− aa が成り立つ。a についての方程式として解くと， 155 −=− a  ゆえに 3=a  
(2) 二次方程式 0122 =+− nxx ･･･①の 2 つの解を ba, とする。 bax ,= を解とする二次方程式は

( )( ) 0=−− bxax で，展開すると ( ) 02 =+−−+ abxbax ･･･② 
①と②の式はまったく同じものになるはずなので， x の項の係数，定数項も同じになる。 
よって banban +=−−=− , ･･･③ ab=12 ･･･④ が成り立つ。 ba, は正の整数なので，かけて12に

なる組み合わせは， ( ) ( ) ( )4,3,6,2,12,1 の 3 通り 
( )12,1 のとき 13121 =+=+= ban ， ( )6,2 のとき 862 =+=+= ban  
( )4,3 のとき 743 =+=+= ban  
ゆえに 7,8,13=n  
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[問題 8] 

 次の問いに答えよ。 
(1) 2 次方程式 0120262 =−− xx の解のうち，大きい方の解をa ，小さい方の解をb とするとき， ba 2−

の値を求めよ。 

(2) 2 次方程式 036393 2 =+− xx の解のうち，大きい方の解が 2 次方程式 052 =−− axx の解であると

き a の値を求めよ。 
[解答欄] 

(1) 38  (2) 84=a  

[解説] 
(1) 0120262 =−− xx ， ( )( ) 0430 =+− xx ， 4,30 −=x  
よって 4,30 −== ba  ゆえに 388302 =+=− ba  
(2) 036393 2 =+− xx ， 012132 =+− xx ， ( )( ) 0121 =−− xx ， 12,1=x  

12=x を 052 =−− axx に代入すると， 060144 =−− a  ゆえに 84=a  

 

 

[問題 9] 
2 次方程式 0482 =+− axx の 2 つの解が正の整数であるとき，a の最小の値を求めなさい。 

[解答欄] 

14  

[解説] 
(少し難しい問題) 
2 次方程式 0482 =+− axx ･･･①の 2 つの解を nm, とすると，条件より nm, は正の整数。 nm, を 2
解とする二次方程式は ( )( ) 0=−− nxmx と表すことができる。 
( )( ) 0=−− nxmx を展開すると， ( ) 02 =+−−+ mnxnmx ･･･② 
①と②の式はまったく同じ式にならなければならないので， 
x の項の係数を比較して， nmanma +=−−=− ,  

定数項を比較して， 48=mn  
48=nm になる正の数 mn, の組み合わせの中で mna += が最小になるのは， 

( ) ( ) ( )6,8,8,6, =mn   このとき 1486 =+=a  

 

 

[問題 10] 

 ある正の整数から 4 をひいて，これにもとの整数をかけると 32 になるという。もとの整数を x として

方程式を作り求めなさい。 
[解答欄] 
( ) 324 =×− xx ， 03242 =−− xx  
かけて 32− ，加えて 4− になる 2 数は 4,8− なので ( )( ) 048 =+− xx  
よって 04,08 =+=− xx  ゆえに 4,8 −=x  

0>x なので， 8=x  よってもとの数は8 ･･･答 
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[問題 11] 

 ある正の数に 5 を加え，これにもとの数をかけると 24 になる。もとの数を求めなさい。 
[解答欄] 
正の数を x とすると， ( ) 245 =×+ xx ， 02452 =−+ xx  
かけて 24− ，加えて5になる 2 数は 8,3− なので， ( )( ) 083 =+− xx  
よって 08,03 =+=− xx  ゆえに 8,3 −=x  

0>x なので， 3=x  
よって，もとの数は3･･･答 

 


