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第 8 章 
数学（3 年） 

名前： 
日 付 

No.01 
二次関数変域割合 

 
 

[問題 1] 

関数 2

2
1 xy = について， x の変域が次のときの y の変域を求めなさい。 

① 62 ≦≦ x        ② 14 ≦≦ x−  
[解答欄] 

① 182 ≦≦ y  ② 80 ≦≦ y  

[解説] 
①＊ 0=x が x の変域内にないときは 2 点を比較 

0=x は 62 ≦≦ x の範囲内にないので， 
6,2=x のときの y の値を比較する。 

2=x のとき 22
2
1 2 =×=y  

6=x のとき 186
2
1 2 =×=y  

よって最小値は 2=y ，最大値は 18=y  
ゆえに 182 ≦≦ y  

②＊ 0=x が x の変域内にあるときは 3 点を比較 

0=x が 14 ≦≦ x− の変域内にあるので， 

1,4,0 −=x のときの y の値を比較する。 
0=x のとき 0=y  

4−=x のとき ( ) 84
2
1 2 =−×=y  

1=x のとき
2
11

2
1 2 =×=y  

よって最小値は 0=y ，最大値は 8=y  
ゆえに 80 ≦≦ y  
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[問題 2] 
関数

22xy −= で， x の変域が 23 ≦≦ x− のときの y の変域を求めなさい。 
[解答欄] 

018 ≦≦ y−  

[解説] 
0=x が x の変域内にあるときは 3 点を比較 
0=x のとき， 0=y  

3−=x のとき， ( ) 1832 2 −=−×−=y  

2=x のとき， 822 2 −=×−=y  
よって， y の変域は 

018 ≦≦ y−  

 

 

[問題 3] 

関数 2

2
1 xy = で， x の変域が 36 ≦≦ x− のときの y の変域を求めなさい。 

[解答欄] 

180 ≦≦ y  

[解説] 
0=x は 36 ≦≦ x− の範囲内にあるので， 3,6,0 −=x のときの y の値を比較する。 

0=x のとき 0=y ， 6−=x のとき ( ) 186
2
1 2 =−×=y ， 3=x のとき

2
93

2
1 2 =×=y  

よって最小値は 0=y ，最大値は 18=y  ゆえに 180 ≦≦ y  

 

 

[問題 4] 

関数 ( )23
3
1 2 ≦≦ xxy −= の y の変域を求めなさい。 

[解答欄] 

30 ≦≦ y  

[解説] 
0=x は 23 ≦≦ x− の範囲内にあるので， 2,3,0 −=x のときの y の値を比較する。 

0=x のとき 0=y ， 3−=x のとき ( ) 33
3
1 2 =−×=y ， 2=x のとき

3
42

3
1 2 =×=y  

よって最小値は 0=y ，最大値は 3−=y  ゆえに 30 ≦≦ y  
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[問題 5] 

 次の関数について， y の変域を求めなさい。 

(1) 関数 2

2
1 xy = について， x の変域が 42 ≦x<− のときの y の変域。 

(2) 関数
2xy = について， x の変域が 32 ≦≦ x のときの y の変域。 

(3) 関数 2

2
1 xy −= について， x の変域が 41 ≦≦ x− のときの y の変域。 

[解答欄] 

(1) 80 ≦≦ y  (2) 94 ≦≦ y  (3) 08 ≦≦ y−  

[解説] 
(1) 0=x は 42 ≦x<− の変域の中。よって， 4,2,0 −=x のときの y の値を求める。 

0=x のとき 0=y ， 2−=x のとき ( ) 22
2
1 2 =−×=y ， 4=x のとき 84

2
1 2 =×=y 。 

よって y の最小値は 0=y ，最大値は 8=y  ゆえに 80 ≦≦ y  
(2) 0=x は 32 ≦≦ x の変域内にはない。よって， 3,2=x のときの y の値を求める。 

2=x のとき 422 ==y ， 3=x のとき 932 ==y  
よって y の最小値は 4=y ，最大値は 9=y  ゆえに 94 ≦≦ y  
(3) 0=x は 41 ≦≦ x− の変域の中。よって， 4,1,0 −=x のときの y の値を求める。 

0=x のとき 0=y ， 1−=x のとき ( )
2
11

2
1 2 −=−×−=y ， 

4=x のとき 84
2
1 2 −=×−=y  

よって，最小値は 8−=y ，最大値は 0=y  ゆえに 08 ≦≦ y−  

 

 

[問題 6] 

関数 2axy = において， 2=x のとき 12=y である。x の変域が 14 −− ≦≦ x のとき， y の変域を求め

なさい。 
[解答欄] 

483 ≦≦ y  

[解説] 
2axy = に 2=x ， 12=y を代入すると， 3412,212 2 =÷=×= aa  

よって，
23xy =  

0=x は 14 −− ≦≦ x の範囲内にないので， 
1,4 −−=x のときの y の値を比較する。 

4−=x のとき， ( ) 4843 2 =−×=y  1−=x のとき， ( ) 313 2 =−×=y  

ゆえに， 483 ≦≦ y  
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[問題 7] 
次の問いに答えなさい。 

(1) 関数
24xy = について， x の変域が 23 ≦≦ x− のときの y の変域を求めなさい。 

(2) 関数
2axy = について， x の変域が

4
1

5
1

≦≦ x− のときの y の変域が 10 ≦≦ y であるとき， 

a の値を求めなさい。 
[解答欄] 

(1) 360 ≦≦ y  (2) 16=a  

[解説] (1) 0=x が x の変域内にあるときは 3 点を比較 

2,3,0 −=x のときの y の値を比較する。 
0=x のとき 0=y  

3−=x のとき ( ) 3634 2 =−×=y  

2=x のとき 1624 2 =×=y  
よって最小値は 0=y ，最大値は 36=y  ゆえに 360 ≦≦ y  

(2) 右図のように， y の値が最大になるのは，
4
1

=x のときで， 

そのときの y の値は aay
16
1

4
1 2

=





×=  

y の変域が 10 ≦≦ y なので， 1
16
1

=a  よって 16=a  

 

[問題 8] 

 関数
2axy = について，x の変域が－2≦ x ≦4 のとき，y の変域は －8≦ y ≦0 となる。このときa の

値を求めなさい。 
[解答欄] 

2
1

−=a  

[解説] 
y の変域が －8≦ y ≦0 で負の範囲にあるので，比例定数a は負の値をとる。 

0=x は－2≦ x ≦4 の変域内にあるので，まず， 4,2,0 −=x のときの y の値を比較して最大値と最小

値を求める。 

0=x のとき 002 =×= ay ， 2−=x のとき ( ) aay 42 2 =−×=  

4=x のとき aay 1642 =×=  
0<a なので最小値は ay 16= ，最大値は 0=y  ゆえに 016 ≦≦ ya   

y の変域は －8≦ y ≦0 と与えられているので， 816 −=a  ゆえに
2
1

−=a  
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[問題 9] 
関数

2axy = において， x の変域が 21 ≦≦ x− のとき， y の変域は 8≦≦ yb です。このとき， ba,
の値を求めなさい。 
[解答欄] 

0,2 == ba  

[解説] 
y の変域が 8≦≦ yb と正の範囲にあるので，グラフは上に開いており 0>a  

0=x は 21 ≦≦ x− の範囲内にあるので， 2,1,0 −=x のときの y の値を比較する。 

0=x のとき 0=y ， 1−=x のとき ( ) aay =−×= 21 ， 2=x のとき aay 422 =×=  

0>a なので，最小値は 0=y ，最大値は ay 4=  ゆえに ay 40 ≦≦ ･･･① 
y の変域は 8≦≦ yb で，①と同じになるので， 84,0 == ab  ゆえに 0,2 == ba  

 

 

[問題 10] 
関数

2axy = において， x の変域が 32 ≦≦ x− のとき， y の変域が 18≦≦ yb である。 ba, の値を

求めなさい。 
[解答欄] 

0,2 == ba  

[解説] 
y の変域が 18≦≦ yb と正の範囲にあるので，グラフは上に開いており 0>a  

0=x は 32 ≦≦ x− の範囲内にあるので， 3,2,0 −=x のときの y の値を比較する。 

0=x のとき 0=y ， 2−=x のとき ( ) aay 42 2 =−×= ， 3=x のとき aay 932 =×=  

0>a なので，最小値は 0=y ，最大値は ay 9=  ゆえに ay 90 ≦≦ ･･･① 
y の変域は 18≦≦ yb で，①と同じになるので， 189,0 == ab  
ゆえに 0,2 == ba  

 


